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Sei X ein kompakter Raum. Zeigen Sie, dass zu jedem Charakter v € C(X) ein
x € X existiert mit v(f) = d8,(f) = f(x) fir alle f € C(X).

Sei A eine Banachalgebra mit Eins. Fiir a € A definiere den linearen Operator
L,:A— A, L,v:=ax.
Zeigen Sie, dass || L,|| = ||a|| und o(L,) = o(a).

Sei Cp((0,1]) die Algebra der stetigen, beschrénkten komplexwertigen Funktionen
versehen mit der Supremumsnorm. Zeigen Sie, dass ein kompakter Raum K existiert
so dass Cy((0, 1]) isometrisch isomorph ist zu C(X), den stetigen Funktionen auf X.
Kann X = [0, 1] gewéhlt werden?

Es sei M(R) der Raum der komplexen Borelmafe auf R, versehen mit der Variati-

onsnorm
Il == sup > |u(T)],
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wobei das Supremum iiber alle Zerlegungen von R in endlich viele paarweise disjunkte
Mengen aus der Borel-o-Algebra von R gebildet wird. Die Faltung zweier Mafse u, v €
M(R) wird definiert durch

en)(B) = [ [ xwls + tduo)in)

wobei 2 C R eine Borelmenge ist und yp die charakteristische Funktion von F
bezeichnet. Zeigen Sie:

(a) M(R) mit der Faltung ist eine kommutative Banachalgebra mit Eins.

(b) Der Operator von L'(R) nach 9M(R), der f € L'(R) auf das absolutstetige Maf
p: E— [ f(t)dt abbildet, ist ein isometrischer Algebrenhomomorphismus.
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(c) Diese Einbettung von L'(R) ist ein abgeschlossenes Ideal von 9(R).



