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(1) Seien f,g € L?(RY) gegeben. Zeigen Sie:

(a) Esgilt fxg € L2RY) und [|f * gllec < [[fll2llg]l2-

(b) Es gilt sogar f * g € Co(RY). (Hinweis: Approximieren Sie f und g durch
Funktionen aus C.(RY).)

(2) Fiir a € RY definiere T,,, M, : S(RY) — S(RY) durch
(Tof)(x) = f(z + a) und (M, f)(z) = € f(x).
Zeigen Sie, dak fiir die Fouriertransformation F : S(RY) — S(RY) gilt

FT, = M,F und FM_, =T,F.

(3) Sei (X,d) ein metrischer Raum. Fiir A C X sei die Funktion d, definiert durch
dg: X —[0,00),ds(z) = inf{d(z,a) : a € A}.
Zeigen Sie:

(a) da erfilllt |da(z) — da(y)| < d(x,y) fir alle z,y € X.
(b) Es gilt d4 = d3.



