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(1) Sei E ein topologischer Vektorraum und A C FE. Zeigen Sie:

(a) Ist A kreisférmig, so ist A kreisformig.

(b) Ist A kreisformig und 0 € A°, so ist A° kreisformig.
(2) Sei E ein topologischer Vektorraum und A C E. Zeigen Sie:

(a) Ist A konvex, so auch A und A°.
(b) Ist A konvex und A° # 0, so ist A° = A.
(c) Esist conv(A + B) = conv(A) + conv(B).

(3) Sei 2 < p<oound z,y € fP. Zeigen Sie die Clarkson’sche Ungleichung
=+ yllh + llz = ylly < 227 (ll=[l} + llyll})
Folgern Sie daraus, dass ¢* fiir 2 < p < oo gleichméfig konvex ist.

(4) Sei E ein lokalkonvexer Vektorraum. Eine Teilmenge A C E heifit beschriankt, wenn
es zu jeder Nullumgebung U ein a@ > 0 gibt mit A C «aU. Zeigen Sie, dass die
folgenden beiden Aussagen dquivalent sind:

(a) A ist beschrénkt.

(b) Fir jede Folge (x,) in A und jede Nullfolge (o) in K ist (a,x,) eine Nullfolge
in F.



