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(1) Sei U C RY offen, f: U — R und p € U. Zeigen Sie:

(a) Ist f stetig in p, so ist f auch richtungsstetig in p.
(b) Ist f richtungsstetig in p, so ist f auch partiell stetig in p.

(2) Zeigen Sie mittels e-6-Definition der Stetigkeit, dass die folgenden Funktionen stetig

sind:

(a’> f R? — RQ: f(xvy) = <x2x_yy2>
1

(b) f:R? =R’ f(z,y)=|e
ey

(¢) f:R™— R" eine beliebige lineare Abbildung.

(3) Sei (X,d) ein metrischer Raum und und f,g : X — R stetig. Zeigen Sie, dass die
Funktionen max{f, g}, min{f, g} und |f| stetig sind.

(4) Sei R™ mit der euklidischen Metrik versehen. Zeigen Sie, dass dann die Projektion
auf die j-te Komponente

WjZRmHR, Wj(i?l,...,l'm):l'j

stetig ist.
Sei (X, d) ein metrischer Raum und f : X — R™. Zeigen Sie, dass f genau dann
stetig ist, wenn f; :=m; o f fir alle j = 1,...,m stetig ist fiir j =1,...,m.



Zusatzaufgaben

e Es seien (Xj,d;) fiir j = 1,..., N metrische Rdume und X = X; x --- X Xy das
metrische Produkt dieser Rdume, versehen mit der Metrik

N

(@1, on), (W1, un)) = D di(x,y5)-

Jj=1

Zeigen Sie, dass (X, d) genau dann vollstdndig ist, wenn alle (X;,d;), j =1,...,N
vollstandig sind.

Viel Erfolg!



