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(1) Sei A die Menge aller endlichen Linearkombination von Funktionen f : [0,00) — R
der Form

falx) = (x—N)7"!
f7r alle A € C\ R. Zeigen Sie,dass A dicht in Cy(]0, 00)) ist.

(2) Sei f:[0,1] — R stetig und es gelte

O/ f@)a" dz = 0

fiir alle n € N. Zeigen Sie, dass f = 0.

(3) Essei T:={z€ C: |z] =1} und A die Algebra der komplexwertigen Funktion auf

T, die die Form
N

f(ew) — Z cneme
n=0
haben, wobei 6 € R. Zeigen Sie, dass der Abschlufs von A bzgl. der Supremumsnorm
nicht mit C(T) tibereinstimmt.

(4) Sei A eine Algebra reellwertiger beschriankter stetiger Funktionen auf R, die die
Punkte trennt und bzgl. || - ||o abgeschlossen ist. Sei

Xa=[[{z e R: ol < [Ifll}

feA

versehen mit der Produkttopologie und sei ¢ : R — X4 die Koordinatenabbildung
x+— (f(x))fea. Zeigen Sie, dass das Bild von R unter & homéomorph zu R ist, genau
dann wenn A die Funktionen mit kompakten Tréger enthlt.



