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(1) SeiX ein kompakter Hausdorffraum und Λ: C(X) −→ K stetiges, lineares Funktional
mit Λ(1) = ‖Λ‖. Zeigen Sie, dass Λ positiv ist.

(2) Sei (X,B) ein messbarer Raum und M(X) der Raum aller komplexen Maße auf
(X,B) mit der Variationsnorm ‖µ‖ = |µ|(X). Zeigen Sie, dass (M(X), ‖ · ‖) ein
Banachraum ist.

(3) Sei (X,B) ein messbarer Raum, seien νi endliche positive Maße auf (X,B) und
hi : X −→ C messbare Funktionen mit |hi| = 1 νi-fast überall für i ∈ {1, 2}.
Zeigen Sie: Falls h1ν1 = h2ν2, dann ist ν1 = ν2 und h1 = h2 ν1-fast überall.

(4) Sei X ein lokalkompakter Hausdorffraum und Λ: C0(X) −→ C ein stetiges, lineares
Funktional. Zeigen Sie, dass ein komplexes Maß µ auf X existiert, sodass

Λ(f) =

∫
X

f dµ

für alle f ∈ C0(X) gilt.

Hinweis: Betrachten Sie die Einpunkt-Kompaktifizierung von X.


