Wintersemester 2015/16 Prof. Dr. D. Lenz

Hohere Analysis 11

Blatt 4 Zur Besprechung in der Ubung am 24.11.2015

(1) (a) Seien E, F Banachrdume und S, T dicht definierte Operatoren von E nach F'.
Zeigen Sie, dass (S +T)* D S* 4+ T* gilt.

(b) Seien E, F, G Banachrdume, S ein dicht definierter Operator von E nach F' und
T ein dicht definierter Operator von F' nach G.
Zeigen Sie, dass (T'S)* D S*T* gilt.

(c) Zeigen Sie, dass in (a) und (b) Gleichheit gilt, falls S und 7" beschrénkt und
iiberall definiert sind.

(2) Seien E und F' normierte Raume. Zeigen Sie, dass (E x F)' und E’ x F' isometrisch
isomorph sind.

(3) Seien (X,u) und (Y,v) endliche Mafkrdume, p,q € [l,00) und k: YV x X — K
messbar und beschrankt.
Zeigen Sie, dass durch

K2 LP(Xp) —s L9(Y.0), K f(y) = / Ky, ) f(x) du(z)

X

ein beschréankter linearer Operator definiert wird. Berechnen Sie K*.

(4) Sei ¢: N> — N eine Bijektion. Der Operator T in ¢?(N) sei definiert durch
D(T) = ce; (T2); = 3 Totspy
k=1

Zeigen Sie, dass D(T*) = {0} gilt.



