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(1) Sei X eine unendliche Menge und A die Potenzmenge von X. Sei p: A — [0, o0]
definiert durch u(A) = 0 falls A endlich ist und pu(A) = oo sonst. Sei v : A — [0, o0
definiert durch v(A) = 0 falls A abzdhlbar ist und v(A) = oo sonst. Zeigen Sie, dafs
p und v additiv sind. Untersuchen Sie, ob u oder v Mafse sind.

(2) Sei (X,.A) ein mefbarer Raum und f : X — R beschriinkt. Zeigen Sie die Aquiva-
lenz der folgenden beiden Aussagen:

(i) Es ist f mefbar.

(ii) Es lakt sich f gleichméfig durch einfache Funktionen approximieren.

(3) Seien X und Y Mengen, 7 eine Topologie auf X und f : X — Y eine Funktion.
Untersuchen Sie, ob
(BCY: (B eT)

eine Topologie ist.
(4) Sei (X, .A) ein mekbarer Raum und p : A — [0, 00| erfiille
- u(0) =0,
— w(AUB) = u(A) + p(B) fiir alle A, B € Amit AN B = 0.
Zeigen Sie die Aquivalenz der folgenden beiden Aussagen:

(i) Esist p ein Mak.

ii) Es gilt lim,, A,) = A,) fiir alle A, € A mit A,, C A, fiir alle
—oo M K neN
n € N.



