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(1) SeiX ein lokalkompakter Hausdorffraum (d.h. ein Hausdorffraum, in dem jeder Punkt
eine kompakte Umgebung hat). Sei x ∈ X beliebig und U eine Umgebung von x.

Zeigen Sie, dass eine kompakte Umgebung V von x mit V ⊂ U existiert.

(2) Sei K ein kompakter metrischer Raum. Zeigen Sie, dass K das zweite Abzählbar-
keitsaxiom erfüllt, d.h., es existiert eine Folge (Ui) offener Mengen, sodass für jede
offene Menge U ⊂ K eine Teilfolge (Uik) mit U =

⋃
k∈N Uik existiert.

(3) Sei X ein lokalkompakter Hausdorffraum und Λ: C0(X) −→ C ein positives, lineares
Funktional. Zeigen Sie, dass Λ stetig ist.

(4) Sei X ein lokalkompakter Hausdorffraum, in dem eine Folge (Kn) kompakter Mengen
existiert mit X =

⋃
n∈NKn. (Ein solches X heißt auch σ-kompakt.) Weiterhin sei

Λ : Cc(X) −→ C ein positives, lineares Funktional.

Zeigen Sie, dass ein eindeutiges reguläres Maß µ auf den Borelmengen existiert mit

Λ(f) =

∫
fdµ

für alle f ∈ Cc(X).


